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微积分甲/乙 2016-2017 学年第一学期期中考试 A 卷 

一、函数极限与连续（每题 6 分，共 36 分） 

1.求 . 

2.求 . 

3. . 

4.试确定常数 k,c,使得当 x→+∞时， . 

5.求极限 ，记此极限为 ，求函数 的间断点并指出其类型。 

6.求极限 ，其中 a1，a2，…，am 均为正常数。 

二、导数（每题 6 分，共 48 分） 

1.设 ，求 . 

2.设 . 

3.设 ，又

 

4.设  

5.设  

6.设  

7.设  

8.例设  

三、证明题（每题 8 分，共 16 分） 

1.设 证明在 内有且仅有一个

 

2.叙述拉格朗日定理，并证明拉格朗日定理. 
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2016-2017 学年第一学期期中考试 A 卷参考答案 

一、函数极限与连续（每题 6 分，共 36 分） 

1.【解析】原式=  

【考点延伸】《考试宝典》专题一【知识清单】2.3 极限的计算 

2.【解析】  

 

【考点延伸】《考试宝典》专题一【知识清单】2.3 极限的计算 

3.【解析】原式=  

【考点延伸】《考试宝典》专题一【知识清单】2.3 极限的计算 

4.【解析】由题意知  

由于  

                         . 

所以  

必有  

【考点延伸】《考试宝典》专题一【知识清单】2.2 无穷小的定义和性质 

5.【解析】  

由于 在 x=kπ 处没有定义，而在 kπ 两侧有定义，故 x=kπ 是间断点。 

又 所以 x=0 是函数 的第一类（可去）间断点。 

注意到 ，所以只考虑 的间断点 

对任意的 ，  

对任意的 ，  

所以对任意的 ， 都是第二类间断点，再结合偶函数的性质，知： 

x=kπ 是 的第二类(无穷)间断点。 

【考点延伸】《考试宝典》专题一【重要题型】题型 4：判断函数连续性和间断点 
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6.【解析】记 ，  

且 由夹逼定理知，  

【考点延伸】《考试宝典》专题一【知识清单】2.3 极限的计算 

二、导数（每题 6 分，共 48 分） 

1.【解析】  

 

【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】3.1 显函数求导 

2.【解析】由  

 

【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】3.4 分段函数求导 

3.【解析】证法一 由 

 

故  

证法二 由条件 

 

【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】3.1 显函数求导 

4.【解析】由题意知 ，等式两边同时对 x 求导数得 
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【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】3.2 隐函数求导 

5.【解析】  

 

【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】3.3 参数方程求导 

6.【解析】由 

 

【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】3.4 分段函数求导 

7.【解析】  

 

【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】3.1 显函数求导 

8.【解析】 看成是通过中间变量 x 是 y 的复合函数，于是 

 

【考点延伸】《考试宝典》专题二【知识清单】2.3 反函数求导法则 
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三、证明题（每题 8 分，共 16 分） 

1. 【解析】令 

 

【考点延伸】《考试宝典》专题三【知识清单】3.1 罗尔定理 

2. 【解析】拉格朗日定理：  

. 

 

 

【考点延伸】《考试宝典》专题三【知识清单】3.2 拉格朗日中值定理 

  


